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#  หนา  1  # 
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โครงการทดสอบแขงขันวัดความสามารถทางวิชาการ 

ภาคเรียนท่ี  2  ประจำปการศึกษา  2567 

ขอสอบวิชาคณิตศาสตร 

ครั้งที่  45 
สอบวันเสารที่ 25 มกราคม 2568  เวลา 08.00  – 10.00 น. 

ระดับชั้น 

มัธยมศึกษาปที่ 3 
เลขประจำตัวสอบ .................. ชื่อ – สกุล .......................................................... หองเรียน ........... เลขที่ .......... 

 
 คำเตือน 

ผูท่ีระบายรหัสประจำตัวผูเขาสอบไมถูกตอง  
ระบบจะไมตรวจกระดาษคำตอบของทาน 

 

คำชี้แจงในการทำขอสอบ 
1. ขอสอบฉบับนี้เปนขอสอบแบบปรนัย จำนวน  8  หนา  

มีจำนวนขอทั้งหมด 50 ขอ  คะแนนเต็ม 150 คะแนน  
แบงตามเนื้อหาสาระ ดังน้ี  
- ขอที่ 1 – 20 : พ้ืนฐานและความเขาใจ  40  คะแนน  
- ขอที่ 21 – 40 : การวิเคราะห/การประยุกตใช 60 คะแนน 
- ขอที่ 41 – 50 : การสังเคราะห/ประเมินคา 50 คะแนน 

2. ในแตละขอใหเลือกระบายคำตอบที่คิดวาถูกตองท่ีสุดเพียงตัวเลือกเดียว 
ลงในกระดาษคำตอบดวยดินสอดำ (2B ขึ้นไป) 

3. หากพบวาขอใดไมมีคำตอบที่ถูกตองใหระบายตัวเลือกที่ 5 
4. หากพบวามีการทุจริตในการสอบจะตัดสิทธ์ิออกจากการสอบทันที 
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#  หนา  2  # 

ขอท่ี  1 – 20 ขอละ 2 คะแนน 
จากกราฟ ตอบคำถาม ขอ 1. – 2.  

 
 กราฟของสมการเชิงเสนสองตัวแปรใดบางที่มี  

 (4, 6) เปนคำตอบของสมการ 
1) กราฟ 1, 2, 3 และ 4   
2) กราฟ 1, 3, 4 และ 5   
3) กราฟ 2, 3, 4 และ 5 
4) กราฟ 1, 2, 4 และ 5   

 ระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรในขอใดไมมีคำตอบ 
1) กราฟ 1 และ 2  2) กราฟ 2 และ 4 
3) กราฟ 3 และ 4  4) กราฟ 4 และ 5 

 ขอใดเปนคำตอบของระบบสมการตอไปนี้ 

           3 3 23 4x y    

           4
4 3

x y
   

1) ระบบสมการนี้ไมมีคำตอบ 
2) ระบบสมการนี้มีคำตอบเดียว คอื (-2, 0) 
3) ระบบสมการนี้มีคำตอบเดียว คอื (1, -3) 
4) ระบบสมการนี้มีคำตอบมากมายไมจำกัด 

 เมื่อ 4 ปที่แลวพอมีอายุเปนสามเทาของอายุของกบ  
 และอีก 3 ปขางหนา พอและกบจะมีอายุรวมกันได  
 66 ป อีกกี่ปขางหนาพอจึงจะมีอายุเปนสองเทาของกบ        

1) 6  ป       2) 9  ป 
3) 13 ป  4) 17 ป 
 

 

 แมคาซื้อขาวสารชนิดที่ 1 ราคากิโลกรัมละ 40 บาท  
 และขาวสารชนิดที่ 2 ราคากิโลกรัมละ 50 บาท  
 รวมเปนเงิน 2,500 บาท จากนั้นแมคานำขาวสาร  
 ทั้งสองชนิดมาผสมกันแลวขายในราคากิโลกรัมละ  
 50 บาทซึ่งทำใหไดกำไร 20% แมคาซื้อขาวสาร 
 แตละชนิดมาอยางละกี่กิโลกรัม       

1) ขาวสารชนิดที่ 1 มา 50 กิโลกรัมและขาวสาร 
         ชนิดท่ี 2 มา 10 กิโลกรัม 

2) ขาวสารชนิดที่ 1 มา 45 กิโลกรัม 
 และขาวสารชนิดที่ 2 มา 14 กิโลกรัม 
3) ขาวสารชนิดที่ 1 มา 40 กิโลกรัม 
 และขาวสารชนิดที่ 2 มา 18 กิโลกรัม 
4) ขาวสารชนิดที่ 1 มา 35 กิโลกรัม 
 และขาวสารชนิดที่ 2 มา 22 กิโลกรัม 

 จากรูป O เปนจุดศูนยกลางของวงกลม และ 
 เสนตรง PQ เปนเสนสัมผัสวงกลมที่จุด B 

         
 ทฤษฎีบทเกี่ยวกับวงกลมในขอใดที่อธิบาย    

    ความสัมพันธที่วา ˆx PBA  

1) มุมที่เกิดจากคอรดและเสนสัมผัสวงกลมท่ีจุด 
สัมผัส จะมีขนาดเทากับขนาดของมุมในสวนโคง 
ของวงกลมที่อยูตรงขามกับคอรดนั้น      
2) ในวงกลมที่เทากันทุกประการหรือในวงกลม 
เดียวกันถามุมในสวนโคงของวงกลมมีขนาดเทากัน 
แลวสวนโคงที่รองรับมุมเหลานั้นจะเทากัน 
3) ถารูปสี่เหลี่ยมใดๆ เปนรูปสี่เหลี่ยมที่แนบใน 
วงกลม แลวผลบวกของขนาดของมมุตรงขาม   
จะเทากับสองมุมฉาก 
4) มุมในครึ่งวงกลมมีขนาด 90 องศา หรือ 
หนึ่งมมุฉาก 
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#  หนา  3  # 

 จากรูป AB ขนานกับ CD และ AD  ตัดกับ  

 BC  ที่จุด E  ถา ˆ 110
๐

AEB  

 แลว ˆABC  มีขนาดเทากับขอใด 

        
1) 25๐ 2) 35๐ 

3) 45๐ 4) 55๐ 

 จากรูป O เปนจุดศูนยกลางของวงกลมขอใด 
 เปนคาของ x 

        
1) 35๐ 2) 45๐ 

3) 55๐ 4) 65๐ 

 จากรูป AB  เปนเสนผานศูนยกลางของวงกลม O  

 ถาAC  ยาว 15 เซนติเมตร BC ยาว 20 เซนติเมตร  

 และ AD  ยาว 24 เซนติเมตร 

        

      ขอใดเปนความยาวของ BD  

1) 5 เซนติเมตร      2) 7 เซนติเมตร      
3) 9 เซนติเมตร  4) 11 เซนติเมตร 
 

 จากรูปให AX


สัมผัสท้ังวงกลม O และวงกลม P  

  ที่จุด B AG


และ AH


 เปนเสนสัมผัสวงกลม O  

  และวงกลม P ที่จุด C และ  D  ตามลำดับ  

  สวนตอของ CB และสวนตอของ BD  

  ตัดวงกลม P และวงกลม O ที่จุด F และ E  

  ตามลำดับ ถา ˆ 30BAC  และ ˆ 50BAH   

  ขนาดของมุมในขอใดไมถูกตอง 

         
1) ˆ 65BCE     2) ˆ 40DBF    

 3) ˆ 80BDF        4) ˆ 140CBD    

 AB  เปนเสนผานศูนยกลางของวงกลม O 

 B C   และ BD มีความยาวเทากันถา     

 ˆ (3 )ABD    และ ˆ (2 )BAC     

 แลว x  มีคาเทากับขอใด 

                
  
1) 12  2) 14 
3) 16  4) 18  



ขอสอบโครงการทดสอบแขงขันวัดความสามารถทางวิชาการ  วิชาคณิตศาสตร  ครั้งที่ 45 ประจำปการศึกษา 2567  ระดับชั้น ม.3 
 

#  หนา  4  # 

 รูปจำลองของศิลาจารึกอันหนึ่งมีฐานเปน 
  รูปสี่เหลี่ยมจัตุรัส โดยมีลักษณะและขนาดดังรูป       
   ถารูปจำลองนี้มีปริมาตรท้ังหมด 40,200 ลูกบาศกนิ้ว 
 

              
 ขอใดเปนสวนสูงเอียงของสวนท่ีเปนพีระมิด 

1) 15  นิ้ว  2) 16  นิ้ว 
3) 17  นิ้ว  4) 18  นิ้ว 

 ขอใดเปนพื้นที่ผิวขางของกรวยที่มีเสน 
  ผานศูนยกลางของฐานยาว 10 เซนติเมตร  
  และสูง 12 เซนติเมตร 

1) 189.2   ตารางเซนติเมตร 
2) 195.3   ตารางเซนติเมตร 
3) 200.5   ตารางเซนติเมตร 
4) 204.1   ตารางเซนติเมตร 

 ลูกฟุตบอลลูกหนึ่งวัดความยาวรอบวงกลมใหญ 
  ได 69 เซนติเมตร ถาลูกฟุตบอลทำดวยหนังที่มี 
  ความหนา 0.5 เซนติเมตรจะจุลมไดกี่ลูกบาศก 
  เซนติเมตร 

1) 3,890   ลูกบาศกเซนติเมตร 
2) 4,673   ลูกบาศกเซนติเมตร 
3) 4,851   ลูกบาศกเซนติเมตร 
4 5,262   ลูกบาศกเซนติเมตร 

 จากสถานการณตอไปนี้ ตอบคำถามขอ 15. – 16. 

  กำหนดภาชนะ 3 แบบ ดังนี้ 
  ภาชนะ A เปนทรงกลมที่มีรัศมียาว r หนวย 
  ภาชนะ B เปนกรวยที่ฐานมีความยาวของเสน 
  ผานศูนยกลางเทากับ 2r หนวย และสูง 2r หนวย 
  ภาชนะ C เปนทรงกระบอกที่มีรัศมีของฐานยาว r  
      หนวย และสูง 2r 
 
 

 พื้นท่ีผิวของภาชนะ B เทากับขอใด 

1)   25 1 r  ตารางหนวย 

2)   23 1 r   ตารางหนวย 

3)   25 1 r   ตารางหนวย 

4)   23 1 r   ตารางหนวย 

 พิจารณาขอความตอไปนี้ ขอใดถูกตอง     
   i. ภาชนะ A มีพื้นที่ผวิมากกวาภาชนะ C 
  ii. ภาชนะ C มีปริมาตรเปนสามเทาของภาชนะ B 

1) ขอ i จริง ขอ ii เท็จ 
2) ขอ i เท็จ ขอ ii จริง 
3) จริงท้ัง ขอ i และ ii 
4) เท็จทั้ง ขอ I และ ii 

 พีระมิดฐานสี่เหลี่ยมจัตุรัสสูง h เมตร ถาวัดความสูง  

  จากฐานขึ้นไป 
2

h
 เมตร แลวตัดยอดออกในแนว  

  ขนานกับฐาน สวนยอดที่ตัดออกเปนพีระมิด 

  ฐานส่ีเหลี่ยมจัตุรัสที่มีความสูงเทากับ 
2

h
 เมตร  

  พีระมิดใหมท่ีไดมีปริมาตรเปนกี่เปอรเซ็นต 

  ของปริมาตรของพีระมิดเดิม 

1) 20%  2) 16.5%  
3) 15%  4) 12.5% 

 ถาทอดลูกเตา 1 ลูก จำนวน 2 ครั้ง โอกาสของ 
  เหตุการณในขอใด ไมมี โอกาสเกิดขึ้นอยาง 
  แนนอน 

1) เหตุการณที่ทอดลูกเตาครั้งแรกหงายขึ้นแตมคู 
หรือหงายขึ้นแตมคี่ 
2) เหตุการณที่ผลรวมของแตมบนหนาลูกเตา 
ที่หงายขึ้นมากกวา 10 
3) เหตุการณที่แตมบนหนาลูกเตาที่หงายขึ้น 
ตางกันมากกวา 5 
4) เหตุการณที่ลูกเตาหงายขึ้นแตมเดียวกัน 
ทั้งสองลูก 
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#  หนา  5  # 

 ปริมไดรับขนมปงสอดไส 1 กลอง โดยในกลองนี้  

  มีขนมปงสอดไสครีม 3 ช้ิน ไสขาวโพด 6 ช้ิน  

  และไสใบเตย 1 ช้ิน ซึ่งขนมปงทุกช้ินบรรจุอยู 

  ในถุงที่เหมือนกัน ถาปริมสุมหยิบขนมปงข้ึนมา 

  รับประทาน 1 ช้ิน ความนาจะเปนที่ปริมจะได 

  รับประทานขนมปงสอดไสครีม คือขอใด 

1) 
1

5
  2) 

3

10
 

3) 
3

5
  4) 

7

10
 

 จากรูปสามเหลี่ยมมุมฉากที่กำหนดใหขอใด 
  เปนขนาดของมุม A 
 

       
1) 15 องศา  2) 30 องศา 
3) 45 องศา  4) 60 องศา 
 

ขอท่ี  21 – 40  ขอละ 3 คะแนน 
 จงหาคำตอบของระบบสมการ 3x-y = 9 และ   

  6x2 - 17xy + 5y2 = 171 มีคาตรงกับขอใด 
1) (1, -6)  2) (4, 3) 
3) (5, 6)  4) (2, -3) 

 จงแกระบบสมการ  x + y = 51 และ xy = 518   
   คา x และ y ตรงกับขอใด 

1) (-14, -37), (14, 37) 
2) (-14, -37), (-37, -14) 
3) (37, 14), (14, 37) 
4) (37, 14), (-14, 37) 

 จงหาคา x, y จากสมการ x + y = 11 และ  
  xy = 24 มีคาตรงกับขอใด 

1) (3, 8), (8, 3)   
2) (-3, -8), (-8, -3) 
3) (-3, 8), (8, -3)   
4) (3, -8), (8, -3) 

 จงแกระบบสมการ  x3 – 8y3 = 127 และ x – 2y = 1  
  มีคาเทากับเทาไร 

1)   7
7,3 , 6,

2
  
 

  2)   7
7,3 , 6,

2
   
 

 

3)   7
3, 7 , , 6

2
  
 

  4)   7
3,7 , , 6

2
   
 

 

 จากรูปวงกลม O  มี ACO  เทากับ 28 องศา  

  จงหาขนาดของ CBA เทากับเทาไหร 

           
1) 118 องศา  2) 120 องศา 
3) 124 องศา  4) 130 องศา 

 AB เปนเสนผานศูนยกลาง ˆ 32ABC  องศา  

   จงหา BDC   มีขนาดเทากับเทาไร 

                 
1) 38 องศา  2) 48 องศา 
3) 58 องศา  4) 68 องศา 

 จากรูป AB = ,AC  DA DC ,  

  ˆ 75
O

ACB  จงหา ACD  มีขนาดเทาไร   

        
1) 22.5o  องศา  2) 37.5o  องศา 
3) 38.5o  องศา  4) 42.5o  องศา 
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#  หนา  6  # 

 จากรูป O มีAB และ DC  เปนคอรด 

 ตอมาพบกันที่ E ลาก OA,  OB,  OC ,  

 OD , BD , BC  ถา  72
O

EBC    

       100
O

AOB  และ BD BE  

  จงหา DOC  มีขนาดเทากับเทาไร 

      
1) 80o    2) 100o   
3) 120o    4) 150o   

 โลหะทรงกลมเสนผานศูนยกลาง 42 เซนติเมตร    
  มีปริมาตร 3.5 เทาของปริมาตรกรวยซึ่งสูงตรง   
  24 เซนติเมตรรัศมีของฐานกรวยเทากับกี่เซนติเมตร 

1) 7 เซนติเมตร  2) 12 เซนติเมตร 
3) 21 เซนติเมตร  4) 24 เซนติเมตร 

 ถาตองการหลอปูนปลาสเตอรเปนพีระมิดตัน 

  ฐานสามเหลี่ยมดานเทายาวดานละ 12 เซนติเมตร  

  สูง 20 เซนติเมตรจะตองใชปูนปลาสเตอรเทาไร 

1) 240 3  ลูกบาศกเซนติเมตร 

2) 250 3 ลูกบาศกเซนติเมตร 

3) 260 3 ลูกบาศกเซนติเมตร 

4) 270 3 ลูกบาศกเซนติเมตร 

 จากสถานการณตอไปนี้ ตอบคำถามขอ 31. 

ปรีติบรรจุเพลงของศิลปน 2 วง วงละ 5 เพลง ที่ไมซ้ำกัน 
ลงในแฟลชไดรฟตัวหนึ่ง ในงานเลี้ยงวันขึ้นปใหมปรีติ
ตองการเปดเพลงจากแฟลชไดรฟตัวนี้ผานซอฟตแวร 
เลนเพลงซอฟตแวรหนึ่ง ที่สามารถระบุไดวาจะเลนเพลง
แบบสุม (ระบบจะสุมเพลง 1 เพลง จากเพลงท้ังหมด    
ทุกคร้ังที่จะเลนเพลงตอไป) หรือเลนเพลงแบบวนซ้ำ 
(ระบบจะเลนเพลงตามลำดับต้ังแตเพลงแรกจนถึงเพลง
สุดทายแลววนกลับมาเลนเพลงแรกอีกคร้ัง) 

 ขอใดเปนความนาจะเปนที่ 2 เพลงแรกจะเปน 
  เพลงจากศิลปนวงที่ 2 เพลงที่ 4 อยูอยางนอย  
  1 เพลง เมื่อปรีติเปดเพลงแบบสุม 

1) 7

25
  2) 11

25
 

3) 
19

100
  4) 

28

100
 

  จากสถานการณตอไปนี้ ตอบคำถามขอ 32. – 33. 

  กิจกรรมสอยดาวของโรงเรียนแหงหนึ่งมีการจัดทำ 
  สลากจำนวน 1,200 ใบ โดยใหนักเรียนเลือกได 
  คนละ 1 ใบ เพื่อแลกรางวัล 1 ช้ิน รางวัลมี 
  ทั้งหมด 5 แบบ แบงเปน 
    รางวัลที่ 1  จำนวน  50 ใบ 
       รางวัลท่ี 2  จำนวน  150 ใบ 
    รางวัลที่ 3  จำนวน  200 ใบ 
    รางวัลที่ 4  จำนวน  300 ใบ 
    รางวัลที่ 5  จำนวน  500 ใบ 
     ถานักเรียนมาเลนกิจกรรมสอยดาวเปนคนแรก 

 ขอใดเปนความนาจะเปนที่จะไดรางวัลที่ 1    

1) 
1

24
 2) 

1

28
 

3) 
1

36
 4) 

1

38
 

 ขอใดคือความนาจะเปนที่จะไดรางวัลที่ 2 หรือ 4   

1) 
2

7
 2) 

4

7
 

3) 
1

8
 4) 

3

8
 

 กลองใบหนึ่งมีสลากเทาๆ กัน  9 แผน เขียนเลข   
  1 - 9 หมายเลขละ  1 ใบ ความนาจะเปนท่ีจะได 
  สลากเปนเลขคูตรงกับขอใด 

1) 
1

2
  2) 

1

9
 

3) 
2

4
  4) 

4

9
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#  หนา  7  # 

 ในการเลือกตัวเลข  2 ตัว โดยไมเจาะจง  
  จากตัวเลข  5 ตัว คือ  1, 2, 3, 4, 5 โดยเลือก 
  ทีละตัวและไมใหซำ้กัน จงหาวาความนาจะเปน 
  ที่จะไดเลข 2 ตัวที่มีผลบวกเปน 6 มีคาเทาใด 

1) 
1

5
  2) 

2

5
 

3) 
3

10
  4) 

7

25
 

 มีสลาก 30 ใบ เขียนเบอร 1 ถึงเบอร 30  

  สลากทั้งหมดอยูในกลอง สุมหยิบข้ึนมา 1 ใบ  

  จงหาความนาจะเปนที่จะไดสลากที่หารดวย 2  

  หรือ 7 ลงตัว มีคาเทากับเทาไร 

1) 
5

12
  2) 

17

30
 

3) 4

36
  4) 

4

9
 

 กำหนดให sin  A = 
5

4   

  ขอใดเปนคาของ tan A + cos A 

1) 
7

8
  2) 

12

15
 

3) 
27

20
  4) 

29

15
 

 จากรูปสามเหลี่ยมตอไปนี้ ขอใดเปนคาของ x  
  และ y ตามลำดับ 
 

                 
1) 2 หนวย กับ 5 หนวย 
2) 3 หนวย กับ 5 2 หนวย 
3) 5 หนวย กับ 5 2 หนวย 
4) 5 2 หนวย กับ 5 หนวย 
 
 

 แมนเมืองพาดบันไดไวกับกำแพง โดยใหปลาย 
  บันไดตอนบนจดขอบกำแพงพอดี ถาบันไดยาว  
  6.5 เมตร และบันไดนี้ทำมุมกับพื้นดินประมาณ  
  52 องศา กำแพงนี้สูงประมาณเทาใด 

   0 7852 . 8osin   

1) 3.215  เมตร  2) 4.672  เมตร  
3) 5.122  เมตร  4) 6.893  เมตร 

 เดนจันทรยืนอยูหางจากเสาไฟฟา 75 เมตร  
  มองเห็นยอดเสาไฟฟาเปนมุมเงย 30 องศา  
  ถาเขาเดินเขาหาเสาไฟฟาเปนเวลา 2 นาที  
  จะเห็นยอดเสาไฟฟาเปนมุมเงย 60 องศา  
  เดนจันทรเดินไดนาทีละกี่เมตร 

1) 25  เมตร  2) 50  เมตร 
3) 70  เมตร  4) 85  เมตร 

ขอท่ี  41 – 50  ขอละ 5 คะแนน 
 ในคอกสัตวแหงหนึ่ง ถานำวัวออกไปแลว 15 ตัว  

  จะมีควายเปน 2 เทาของวัว หลังจากนั้น ถานำ 
  ควายออกไปอีก 45 ตัว วัวท่ีเหลือจะเปนจำนวน  
  5 เทาของควาย อยากทราบวาเดิมในคอกสัตว 
  แหงนี้มีวัวกี่ตัว 

1) 30 ตัว  2) 36 ตัว 
3) 40 ตัว  4) 44 ตัว 

 เหลาชนิดที่แอลกอฮอล 21% ผสมกับเหลาชนิด   
  ที่มีแอลกอฮอล 15% ตองการใหไดเหลาที่มี 
  แอลกอฮอล 19% จำนวน 60 ขวด จะตองใช 
  เหลา 21% กี่ขวด 

1) 10 ขวด     2) 20 ขวด 
3) 30 ขวด     4) 40 ขวด 

 จากรูป AB , AF และ AC เปนเสนสัมผัส  

  ˆ 120BMF   องศา และ ˆ 110CNF   องศา  

  จงหาขนาดของ ˆBAC เทากับเทาไร 

     
1) 100  องศา  2) 110  องศา 
3) 120  องศา  4) 130  องศา 
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#  หนา  8  # 

 ตัดกระดาษเปนรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัสมีดานยาวดานละ  
  12 เซนติเมตร 1 รูป และตัดเปนรูปสามเหลี่ยม 
  หนาจั่วท่ีมีดานยาวดานละ 10 เซนติเมตร อีก 4 รูป  
  เมื่อนำมาประกอบกันเปนรูปกรวยเหลี่ยมจะวัด 
  ปริมาตรไดกี่ลูกบาศกเซนติเมตร 

1) 48 2 ลูกบาศกเซนติเมตร    

2) 72 3 ลูกบาศกเซนติเมตร  

3) 96 7 ลูกบาศกเซนติเมตร  

4) 108 6 ลูกบาศกเซนติเมตร 

 กระดาษรูปวงกลมรัศมียาว 3.5 เซนติเมตร  
  ตัดแบงออกเปน 3 สวน และแตละสวนพบัมวน 
  ทำเปนรูปกรวยกลมที่มีขนาดรัศมีเปนอัตราสวน  
  5 : 4 : 2 จงหาวากำลังสองของความสูงตรง 
  ของกรวยอันเล็กที่สุดเทากับขอใด ( 22

7  ) 

1)  117 49

484
 ซ.ม.  2)  119 49

484
ซ.ม. 

3)  123 49

484
 ซ.ม.  4)  125 49

484
 ซ.ม. 

 นักเรียนหองหนึ่งมีนักเรียนชาย  5 คน นักเรียนหญิง  
  6 คน ตองการเลือกหัวหนานักเรียน และรองหัวหนา  
  1 คน โอกาสที่จะเลือกหัวหนาเปนชาย  1 คน  
  และรองหัวหนาเปนหญิงตรงกับขอใด 

1) 5

11
  2) 2

55
 

3) 11

50
  4) 

1

5
 

 ถุงใบหนึ่งมีลูกแกวสีแดง 5 ลูก สีน้ำเงิน 3 ลูก  
  สีขาว 2 ลูก ใสคละปนกันในถงุใหนักเรียนหลับตา  
  หยิบลูกแกว 1 ลูก ออกจากถุงวางไวขางนอก  
  แลวลวงหยิบออกมาอีก 1 ลูก จงหาความนาจะเปน  
  ทีห่ยิบไดลูกแกวเปนสีแดงและสีน้ำเงินตามลำดับ  
  มีคาเทาไร 

1) 3

20
  2) 8

19
 

3) 4

45
  4) 1

6
 

 กำหนดให  sin 20 0.8A    

  ดังนั้นคาในขอใดมีคาเทากับ  cot 70 A   

1) 
3

4
  2) 

4

3
 

3) 
3

5
  4) 

4

5
 

 จากรูป ABC  เปนสามเหลี่ยมท่ีแนบในวงกลม 

  มีรัศมียาว 10 เซนติเมตร ถากำหนดให  

  3
sin

5
B   แลวดาน AC  ยาวกี่เซนติเมตร 

          
1) 8  2) 10 
3) 12  4) 15 

 ที่จุดสังเกตหนึ่งมองเห็นวัตถุ A อยูทางทิศเหนอืและ 

  เห็นวัตถุ B อยูทางทิศเหนือเฉียงมาทางตะวันตก 30O  

 เมื่อเดินไปทางทิศตะวันตกเฉียงเหนือได 6  ไมล  

 จะมองเห็นวัตถุ A อยูทางทิศตะวันออกเฉียงเหนือ  

 และเห็นวัตถุ B อยูทางทิศตะวันออกพอดี จงหาวา  

 วัตถุ A และ B อยูหางกันกี่ไมล 

1) 2  2) 2 

3) 3  4)  6 
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#  หนา  1  # 

  
ม.3 

 

โครงการทดสอบแขงขันวัดความสามารถทางวิชาการ 

ประจำปการศึกษา 2567 

เฉลยขอสอบ : วิชาคณิตศาสตร 

ครั้งที่ 45 
สอบเมื่อวันเสารที่ 25 มกราคม 2568 เวลา 8.00 – 10.00 น. 

 

ระดับชั้น 

มัธยมศึกษาปที่ 3 
TOP MATHEMATICS TEST 

 

ดูประกาศผลสอบไดที่ www.toptestcenter.com ในหัวขอ ประกาศผลสอบ 

การจัดอันดับและการมอบรางวัล แบงออกเปน 
ระดับประเทศ 

ผูทำคะแนนรวมไดสูงสดุเปนอันดบั 1 – 3  ไดรับเหรียญรางวัลพรอมทุนการศึกษา 

ระดับภาค 

ผูทำคะแนนรวมไดสูงสดุเปนอันดบั 1 ของแตละภาค ไดรับใบเกียรติบัตรพรอมทุนการศึกษา 

ระดับจังหวัด 

ผูทำคะแนนรวมไดสูงสดุเปนอันดบั 1 ของแตละจังหวัด ไดรับใบเกียรติบตัร 

 

การประกาศผลสอบรายบุคคล จะแสดงคะแนนที่ไดในแตละสวนและคะแนนรวม  

พรอมทั้งสรุปอันดับที่ไดของนักเรียนแตละคนในระดับจังหวัด, ภาค และประเทศ 
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#  หนา  2  # 

1. ตอบขอ 2) กราฟ 1, 3, 4 และ 5   

      
กราฟ 1, 3, 4 และ 5 ผานจุด (4, 6) จึงเปนคำตอบ 

2. ตอบขอ 2) กราฟ 2 และ 4 
เพราะเนื่องจากกราฟ 2 และ 4 เปนเสนตรงสองเสนซึ่ง
ขนานกันจึงไมตัดกันทำใหไมมีจุดตัดดังนั้นจึงไมมีคูอันดับ
ใดเปนคำตอบของทั้งสองสมการระบบสมการของท้ังสอง
กราฟนี้จึงไมมคีำตอบ 

3. ตอบขอ 1) ระบบสมการนี้ไมมีคำตอบ 

เพราะ   3x + 3 = 23 – 4 y  ……..1 

                 4
4 3

x y
      .…….2  

จากสมการ(1) ; 3x + 4y = 20 ……..3 
(2)x12 ;          3x + 4y = 48 ……..4 
(3)-(4) ;       0 = -28 ซึ่งเปนสมการทีไ่มเปนจริง 
ดังนั้น ระบบสมการนีไ้มมคีำตอบ 

4. ตอบขอ 2) 9  ป 

ใชตารางประกอบการวิเคราะหโจทย ดังน้ี 

 

 

 

อายุ (ป) 

ปจจุบัน เมื่อ 4 ปที่

แลว 

อีก 3 ป

ขางหนา 

พอ X X - 4 X + 3 

กบ Y Y - 4 Y + 3 

เมื่อ 4 ปที่แลว พอมีอายุเปนสามเทาของอายุของกบจะได
สมการเปน  x – 4 = 3(y – 4)  .........1 
อีก 3 ปขางหนา พอและกบจะมีอายุรวมกันได 66 ป 
จะไดสมการเปน (x + 3) + (y + 3) = 66  .........2 
จากสมการ (1)           x – 4 = 3y – 12 

            X – 3y = -8 ………3 

จากสมการ (2)           x + y = 60  ……….4 
(4) – (3) ;    4y = 68 

                  Y = 17 

แทน Y ดวย 17 ในสมการ 4 จะได 
  X + 17 = 60 

         X = 43 

ดังนั้น ในปจจุบันพอมีอายุ 43 ปและกบมีอายุ 17 ป ให
พอมีอายุเปนสองเทาของกบในอีก n ปขางหนาพอมีอายุ 
43+n ปและกบมีอายุ 17+n ป เน่ืองจากอีก n ปขางหนา
พอจึงมีอายุเปนสองเทาของกบ 
จะไดสมการเปน 43 + n = 2(17 + n) 

   43 + n = 34 + 2n 
          n = 9 

ดังนั้นอีก 9 ปขางหนาพอจึงจะมีอายุเปนสองเทาของกบ 
5. ตอบขอ 1) ขาวสารชนิดที่ 1 มา 50 กิโลกรัมและขาวสาร

ชนิดที่ 2 มา 10 กิโลกรัม 
ใหแมคาซื้อขาวชนิดที่ 1 มา X กิโลกรัม ราคากิโลกรมั 40 
บาท คิดเปนเงนิ 40x บาทและซื้อขาวสารชนิดที่ 2 มา y 
กิโลกรมั ราคากโิลกรมัละ 50 บาท คิดเปนเงิน 50y บาท 
ดังนั้น แมคาซื้อขาวสารมาทั้งหมด 40x+50y บาท 
จากโจทย แมคาซื้อขาวสารคดิเปนเงิน 2,500 บาท 
จะไดสมการเปน 40x+50y = 2,500 …..(1) 
เมื่อนำมาผสมกันจะไดขาวสารท้ังหมด x + y กิโลกรัม
และขายในราคากิโลกรัมละ 50 บาท จะไดเงินทั้งหมด 
50(x + y) บาท แตแมคาขายไดกำไร 20%  

ซึ่งคดิเปนเงิน   20
(2,500) 500

100
  บาท 

จะไดสมการเปน 50(x + y) – 2,500 = 500 
หรือ 50(x + y) = 3,000 
หรือ 50x+50y = 3,000 …….(2) 
(2) - (1)  

10 x = 500 

                  x = 50 

แทน x ใน (1) จะได 40(50) + 50y = 2,500 

                                         y = 10 

ดังนั้น ขาวสารชนิดที่ 1 มา 50 กิโลกรัม และขาวสาร 

ชนดิที่ 2 มา 10 กิโลกรัม 

6. ตอบขอ 1) มุมที่เกิดจากคอรดและเสนสมัผสัวงกลมที่จุด
สัมผัส จะมีขนาดเทากับขนาดของมุมในสวนโคง
ของวงกลมที่อยูตรงขามกับคอรดนั้น      

เพราะ ˆPBA   มุมที่เกิดจากคอรดและเสนสัมผสั
วงกลมที่จุดสมัผสัจะมีขนาดเทากนัขนาดของมุมในสวน
โคงของวงกลมที่อยูตรงขามกับคอรดนั้น 
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#  หนา  3  # 

7. ตอบขอ 2) 35๐ 

เพราะ  หาขนาดของมุม ABC 

         จาก 180 – 110 = 70  

                   = ˆ ˆBAD ABC  

(ขนาดของมุมภายในของรูปสามเหลี่ยมรวมกันได 180) 

         เนื่องจาก  AE = BE   (รัศมีของวงกลมเดียวกัน) 

          

จึงไดวา AEB  เปนรูปสามเหลีย่มหนาจัว่ 

ดังนั้น 
70ˆ ˆ 35
2

BAD ABC     

8. ตอบขอ 2) 45๐  

จากทฤษฎีบทที่วาในวงกลมวงเดียวกันมุมที่จุดศูนยกลาง
จะมีขนาดเปนสองเทาของขนาดของมุมในสวนโคงของ
วงกลมที่รอรับดวยสวนโคงเดียวกนั จากรูปจะเห็นวา   
มุมที่จุดศูนยกลางของวงกลม O มขีนาด 90๐  
ดังนั้น x = 45 

9. ตอบขอ 2) 7 เซนติเมตร      

เนื่องจาก ACB


 เปนมุมในครึ่งวงกลม 

จะได ABC  เปนรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก  

ที่มี ACB


 เปนมุมฉาก 

จากทฤษฎีบทพีทาโกรัส 

ดังนั้น      2 2 2AB  =  AC + BC  

                      2 2=  15 + 20  

                      =  625 

              AB  =  25 
และเนื่องจาก ADB เปนมุมในครึ่งวงกลมจะได  

ABD  เปนรูปสามเหลี่ยมมุมฉากที่มี ADB  

เปนมุมฉากจากทฤษฎีบทพีทาโกรัส 

ดังนั้น  BD2 = AB2 – AD2 

        = 252 - 242 

        = 49 

จะได BD  = 7 

นั่นคือ    BD  ยาว 7 เซนติเมตร 

10. ตอบขอ 3) ˆ 80BDF    

จากรูปให AX


สัมผสัท้ังวงกลม O และวงกลม P 

ที่จุด B AG


 และ AH


เปนเสนสมัผสัวงกลม O และ

วงกลม P ที่จุด C และ D ตามลำดับสวนตอของ C B


 

และสวนตอของ 

BD


ตัดวงกลม P 

และวงกลม O ที่จดุ F 

และ E ตามลำดบั ถา 
ˆ 30BAC    และ ˆ 50BAC    

                 

11. ตอบขอ 4) 18 

เนื่องจาก    m BC m BD  (กำหนดให) 

จะได ˆ ˆ (2 )BAC BAD    (มุมในสวนโคง 

ของวงกลมที่รองรับดวยสวนโคงท่ียาวเทากันจะมีขนาด

เทากัน) 

เนื่องจาก  ˆ 3ABD X  (กำหนดให) 

และ ˆ 90ADB   (มุมในครึ่งวงกลมมีขนาด90o) 

เนื่องจาก ˆ ˆ ˆ 180BAD ABD ADB     

(ขนาดของมุมภายในท้ังสามมุมของรูปสามเหลี่ยมรวมกัน
เปน 180o) 
2x+3x+90 = 180  
ดังนั้น x = 18  

12. ตอบขอ 3) 17  นิ้ว 

จากรูปใหจุด O เปนยอดของพีระมิด 

O X เปนสวนสูงของพีระมดิ 

และ OY เปนสวนสูงเอียงของพีระมดิ 

เนื่องจาก รูปจำลองของศิลาจารึกนี้มีปริมาตร 40,200 

ลูกบาศกนิ้ว  

และ ปรมิาตรสวนที่เปนปริซึม = 30x30x42 = 37,800 

ดังนั้น ปริมาตรสวนที่เปนพีระมดิ = 40,200 – 37,800  

                                        = 2,400 ลูกบาศกนิ้ว 

จากสูตร  

ปริมาตรของพีระมดิ = 1

3
xพื้นท่ีฐาน x ความสูง 
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#  หนา  4  # 

จะได 2,400 =   1
30 30

3
OX    

ดังนั้น   OX = 8 

เนื่องจาก OXY  เปนรูปสามเหลี่ยมมุมฉากที่มี OX 

= 8 นิ้ว และ 
30

15
2

XY   นิ้ว จากทฤษฎีบทพี

ทาโกรัส จะได OY2 = OX2 + XY2 

        = 82 + 152 

        = 289  

ดังนั้น OY = 17  

นั่นคือ สวนสูงเอียงของสวนที่เปนพีระมิดยาว 17 นิ้ว 

13. ตอบขอ 4) 204.1   ตารางเซนติเมตร 

เนื่องจาก กรวยมีรัศมีของฐานยาว 
10

5
2
  

เซนติเมตรให  แทนสวนสูงเอียงของกรวย 

จะได 2 = 52 + 122  

           = 169         

        = 13  

 

จากสูตร พื้นที่ผิวขางของกรวย = r   

เมื่อ r แทนรัศมีของฐานของกรวย  

จะได กรวยมีพ้ืนที่ผิวขางประมาณ  

3.14 x 5 x 13 = 204.1 

14. ตอบขอ 3) 4,851  ลูกบาศกเซนติเมตร 

เนื่องจาก ลูกฟุตบอลวัดความยาวรอบวงกลมใหญได  

69 เซนติเมตร  

จากสูตร ความยาวของเสนรอบวงกลม 2 r  

เมื่อ r แทนรัศมีของวงกลม 

จะได  
22

69 2
7

r    

          11r   
นั่นคือ  

ลูกฟุตบอลรัศมภีายนอกยาวประมาณ 11 เซนติเมตร 

เนื่องจาก  

ลูกฟุตบอลทำดวยหนังที่มีความหนา 0.5 เซนติเมตร  

ดังนั้น ลูกฟุตบอลมรีัศมภีายในยาวประมาณ  

11 – 0.5 = 10.5 เซนติเมตร 

จากสูตร ปริมาตรของทรงกลม 
4

3
r 3  

เมื่อ r แทนรัศมีของวงกลม  

จะได ลูกฟุตบอลจะจุลมไดประมาณ 

 4 22
10.5

3 7
  3 

4, 851  ลูกบาศกเซนติเมตร 

15. ตอบขอ 1)   25 1 r  ตารางหนวย 

วาดภาพแทนภาชนะ B ดังรูป 

                   
 

จากทฤษฎีบทพีทาโกรัส 

จะได 2   = r2 + (2r)2 

            = 5r2 

นั่นคือ   = 5r  

จะได พื้นที่ผิวของภาชนะ B = r  +
2r  

           =  5r r
2r  

               = 
25 r  2r  

           =  5 1
2r  

ดังนั้น พื้นท่ีผิวของภาชนะ B เทากับ 

   25 1 r   ตารางหนวย 

16. ตอบขอ 2) ขอ i เท็จ ขอ ii จริง 

ขอ 1 เปนเท็จ  

พื้นท่ีผิวของภาชนะ A = 24 r  ตารางหนวย   

พื้นท่ีผิวของภาชนะ C = พื้นท่ีผิวขาง + พ้ืนที่ฐานทั้งสอง 

   =   22 2 2r r r  
 

   = 26 r  ตารางหนวย 

ดังนั้น ภาชนะ A มีพื้นผิวนอยกวาภาชนะ C 

ขอ 2 เปนจริง 



เฉลยขอสอบ วิชาคณิตศาสตร  ครั้งที่ 45 ประจำปการศึกษา 2567  ระดับช้ัน ม.3 
 

#  หนา  5  # 

จากภาชนะ B เปนกรวยที่ฐานมีความยาวของเสน 

ผานศูนยกลางเทากับ 2r หนวย และสูง 2r หนวย 

จะได ปริมาตรของภาชนะ B = 
1

3
r 2  2r  

32

3
r  ลูกบาศกหนวย 

จากภาชนะ C เปนทรงกระบอกทีม่ีรัศมีของฐานยาว  

r หนวย และสูง 2r หนวย  

จะได ปริมาตรของภาชนะ C  

=  2 2r r  = 32 r  ลูกบาศกหนวย 

นั่นคือ  ปริมาตรของภาชนะ C      

          ปริมาตรของภาชนะ B 

      = 
3

3

2
3

2
3

r

r




 

 

ดังนั้น ภาชนะ C มีปรมิาตรเปนสามเทาของภาชนะ B 

17. ตอบขอ 4) 12.5% 

ใหแตละดานของฐานพีระมิดเดมิยาว a เมตร 

จะได แตละดานของฐานของพีระมิดใหมที่เกิดจากการตัด

ยอดพีระมดิเดิมยาว 
2

a
 ดังน้ัน พื้นที่ฐานของพีระมิดเดิม

เทากับ a2 ตารางเมตรและพื้นที่ฐานของพีระมิดใหมที่เกดิ

จากการตดัยอดพีระมิดเดิมเทากับ 

2

2

a 
 
 

ตารางเมตร 

จากสูตร  

ปริมาตรของพีระมดิ = 
1

3
x พื้นที่ฐาน x ความสูง  

จะได ปริมาตรของพีระมดิฐานสีเ่หลี่ยมจัตุรสัเดิม  

21

3
a h      

และปรมิาตรของพีระมิดฐานสี่เหลีย่มจัตรุัสใหมที่เกิดจาก

การตัดยอดพีระมิดเดิม  

= 
2

1

3 2 2

a h    
 

   = 21

24
a h  

ดังนั้น ปริมาตรของพีระมิดฐานสี่เหลี่ยมจตัุรสัใหมท่ีเกดิ

จากการตดัยอดพีระมิดเดิมคิดเปน 
21

24
a h  

2   100 1
1

3
 2.5a h     เปอรเซ็นของ

ปริมาตรของพีระมดิฐานสีเ่หลีย่มจัตุรัสเดิม 

18. ตอบขอ 3) เหตุการณที่แตมบนหนาลูกเตาที่หงายขึ้น 

ตางกันมากกวา 5  

เพราะ เหตุการณที่แตมบนหนาลกูเตาที่หงายขึ้นตางกัน 

มากกวา 5 เนื่องจากผลตางท่ีมากที่สุดของแตมลูกเตา 

ทั้งสองลูก คือ 5 เชน แตม 1 กับ 6 หรือ แตม 6 กับ 1 

พิจารณาตัวเลือกอื่น 

1) เหตุการณท่ีทอยลูกเตาหงายขึน้แตมคูหรือหงายขึ้น 

แตมคี่ เทากับ 1, 2, 3, 4, 5, 6 = 6 แบบ 

เหตุการณท้ังหมดคือ 6 แบบ 

ดังนั้น ความนาจะเปนทั้งหมด 6/6 = 1 

2) เหตุการณท่ีผลรวมของแตมบนหนาลูกเตาที่หงายขึ้น 

มากกวา 10 เทากับ (5,6) (6,6) และ (6,5) = 3 แบบ 

เหตุการณทั้งหมดคือ 6x6 = 36 แบบ 

ดังนั้นความนาจะเปนท้ังหมด 3/36 

4) เหตุการณทีลู่กเตาหงายขึ้นแตมเดียวกันทั้งสองลูก 

= (1,1) (2,2) (3,3) (4,4) (5,5) (6,6) 

เหตุการณทั้งหมดคือ 6x6 = 36 แบบ 

ดังนั้น ความนาจะเปนทั้งหมด 6/36 

19. ตอบขอ 2) 
3

10
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#  หนา  6  # 

20. ตอบขอ 2) 30  องศา 

เนื่องจาก sinA =  
9

18
  = 0.5 

จากตาราง sin 30o   = 0.5 

ดังนั้น             Â = 30O 

21. ตอบขอ 4) (2, -3) 

วิธีทำ 3x - y = 9     

      
2 26x - 17xy + 5y  = 171  

จากสมการ            y = 3x - 9   

แทน  y = 3x - 9  ลงในสมการ  

 2 2 26x - 51x + 153x + 5 9x - 54x + 81  = 171 

2 2 26x - 51x + 153x + 45x - 270x + 405 - 171 = 0 
 -177x + 234 = 0 

          117x = 234 

    X = 
234

117
= 2 

 แทนคา  x = 2  ลงในสมการ  

            y = 3 2  - 9 = 6 - 9   

                         =  -3 

         คำตอบของสมการ  คือ  2, -3 

22. ตอบขอ 3) (37, 14), (14, 37) 

วิธีทำ  x + y = 51 

       xy = 518  

จากสมการ  x = 51 - y  

แทน  x = 51 - y  ลงในสมการ 

 51 - y y = 518  

251y - y = 518 
2y - 51y + 518 = 0  

  y - 14 y - 37  = 0  

จะไดวา y - 14 = 0 หรือ y - 37 = 0  

y = 14 หรือ y = 37  

แทน  y = 14  ลงในสมการ 

x = 51 - 14 = 37  
แทน  y = 37   ลงในสมการ 

  x = 51 - 37 = 14  

คำตอบของสมการ  คือ     37, 14 , 14, 37  

23. ตอบขอ 1) (3, 8), (8, 3) 

วิธีทำ  x + y = 11 

       xy = 24  

จากสมการ y = 11 - x  

แทน  y = 11 - x   ลงในสมการ 

 x 11 - x  = 24  

21 1 x  - x =  24  
2x - 11x + 24 = 0 

  x - 3 x - 8  = 0  

จะได x - 3 = 0 หรือ x - 8 = 0 

x = 3 หรือ x = 8 

แทน  x = 3  ลงในสมการ 

y = 11 - 3 = 8  

แทน  x = 8  ลงในสมการ 

y = 11 - 8 = 3  

คำตอบของสมการ คือ    3, 8 , 8, 3  

24. ตอบขอ 2)   7
7,3 , 6,

2
   
 

 

วิธีทำ 
3 3x - 8y = 127 

  x - 2y = 1  

จากสมการ 

                   3 3
x - 2y = 127  

   2 2x - 2y x + 2xy + 4y  = 127  

นำสมการ  

 
  

 

2 2x - 2y x + 2xy + 4y 127
 = 

x - 2y 1
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#  หนา  7  # 

        
2 2x + 2xy + 4y = 127  

จากสมการ x = 2y + 1 

แทนคา x = 2y + 1  ในสมการ ลงในสมการ  

   2 22y + 1 +2 2y + 1 y + 4y = 127  

2 2 24y + 4y + 1 + 4y + 2y + 4y - 127 = 0 
212y + 6y - 126 = 0  

นำ 2 หารตลอด  

      
26y + 3y - 63 = 0  

       3y - 9 2y + 7  = 0  

จะไดวา 3y - 9 = 0 หรือ 2y + 7 = 0  

  3y = 3 หรือ 
7

y = - 
2

 

แทน  y = 3  ลงในสมการ 

   x = 2 3 +1 = 7  

แทน  
7

y = - 
2

  ลงในสมการ 

  
7

x = 2 - +1 = -6
2

 
 
 

 

คำตอบของสมการ  คือ   7
7, 3 , -6, - 

2

 
 
 

 

25. ตอบขอ 1) 118  องศา 

 

              
 

1. OC = OA  (รัศมีของวงกลมเดียวกัน) 

2. 1 = 28


 (สมบัติของรูปสามเหลี่ยมหนาจั่ว) 

3. 1  + 2  + 28 = 180
 

 
 (มุมภายในของรูป

สามเหลี่ยมรวมกันได 180 ) 

28 + 2  + 28 = 180


      

2  = 180 - 28 - 28 = 124


     

4. 
124

3 =  = 62
2


  (มุมท่ีเสนรอบวงจะไดครึ่งหนึ่ง

ของมุมที่จุดศูนยกลาง) 

5. 3  + 4  = 180
  

 (รูปสี่เหลี่ยมที่บรรจุในวงกลมมมุ

ตรงขามรวมกันได 180 ) 

62 + 4  = 180


 
 

4 = 180 - 62 = 118


  
 

6. CBA = 118


 
 

26. ตอบขอ 3) 58  องศา 

        
 

วิธีทำ  

1. 1 = 90



 (มุมในครึ่งวงกลมยอมเปนมุมฉาก) 

2. ในรูปสามเหลี่ยม  ABC; 

1+ 2 + 32 = 180
 

 
(มุมภายในของรูปสามเหลี่ยม

รวมกันได 180 ) 

3. 90 + 2 + 32 = 180


  
(แทน 1


 ดวยมุม 90  ) 

 2  + 122 = 180


 
  

2  180 - 122 = 58= 


  
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#  หนา  8  # 

4. 3 = 2  = 58
 


 (มุมในสวนโคงเดียวกันยอม 

มีคาเทากัน) 

5. B D C = 58


 
 

27. ตอบขอ 2) 37.5  องศา 

วิธีทำ  

1. 1 = 75



 (AB = AC)  

2. ในรูปสี่เหลี่ยม  ABCD; 

   1  + 2  = 180
 


(รูปสี่เหลี่ยมท่ีบรรจุในวงกลมมุมตรง  

   ขามรวมกันได 180 ) 

  3. 75 + 2  = 180


 
  (แทน 1



 ดวยมุม 75 ) 

  2  = 180 - 75 =  105


  
 

         4. 3  = 4
 

  ( D A  =  D C )  

5. ในรูปสามเหลี่ยม  ACD; 

2  + 3  + 4  =  180
  


  มุมภายในของรูป

สามเหลี่ยมรวมกันได 180 ) 

6. 105 + 3 + 4 =  180
 

 
 

(แทน 2


 ดวยมุม 105 ) 

    3  + 4  =  180 - 105 = 75
 

  
 

7. 4 + 4  = 75
 


 (จากขอ 4 ) 

    2 4  = 75


 
 

   
75

4 =  = 37.5
2

 


    

8. A C D = 37.5


 
 

28. ตอบขอ 3) 120  องศา 

 

 
วิธีทำ     

1.  ในรูปสามเหลี่ยม  BCE;  

1  + 72 + 84 = 180
       

(มุมภายในของรูปสามเหลี่ยมรวมกันได  180 )  

1  + 156 180= 
       

 1  = 180 - 156 = 24
     

2. 2  = 1  =  24
  

 

3. ในรูปสามเหลี่ยม  BDE; 

1  + 2  + 3  + 72  = 180
   

  
 

    

(เหตุผลเหมือนขอ 1) 

4. 24 + 24 + 3 72 = 180 + 
      

(แทน 

1  และ 2


 ดวยมุม 24 ) 

3  = 180 - 120 = 60
     

5. 4  = 2 3  = 2 60 = 120
 

      

(มุมที่จุดศูนยกลางโตเปนสองเทาของในสวนโคง)  

6. DOC = 120


 
 

29. ตอบขอ 3) 21 เซนติเมตร 

ปริมาตรของโลหะทรงกลม = 3.5 เทาของปริมาตร 

ของกรวย 
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#  หนา  9  # 

3 24 1
3.5

3 3
R r h     

3 24 3.5R r h    
  2 4 21  3.5   24r     

 3

2 24 24 21
441 21

1 21 2

3.5

1

4 242 3.5
r

  
 







   

r = 21 เซนติเมตร 

30. ตอบขอ 1) 240 3  ลูกบาศกเซนติเมตร 

ปริมาตรของปูนปลาสเตอรรูปพีระมิด 

= 
1

3
xพื้นท่ีฐาน xสูง 

=
1

3
xพื้นท่ีสามเหลี่ยมดานเทาxสูง 

=
1 3

3 4
 ดาน2 x สูง  

= 1 3
12 12 20

3 4
     

= 240 3  ลูกบาศกเซนตเิมตร 

31. ตอบขอ 3) 
19

100
 

 

เนื่องจาก ผลลัพธทั้งหมดที่เกิดขึ้นจากการทดลองสุม 

มี 100 แบบ จะได จำนวนผลลัพธของเหตุการณเปน 19 

ดังนั้น ความนาจะเปนของเหตุการณเทากับ 
19

100
 

32. ตอบขอ 1) 
1

24
 

เนื่องจาก ผลลัพธทั้งหมดที่เกิดข้ึนจากการทดลองสุม 

มี 1,200 แบบ จะได จำนวนผลลพัธของเหตุการณที่จะได

รางวัลที่ 1 เปน 50 ดังนั้น ความนาจะเปนของเหตุการณ

เทากับ 
50

1,200
หรือ 

1

24
 

33. ตอบขอ 4) 
3

8
 

เนื่องจาก ผลลัพธทั้งหมดที่เกิดข้ึนจากการทดลองสุม 

มี 1,200 แบบ จะไดจำนวนผลลัพธของเหตุการณที่จะ

ไดรับรางวัลที่ 2 หรือ 4 เปน 450 ดังนั้นความนาจะเปน

ของเหตุการณเทากับ 
450

1,200
 หรือ 

3

8
 

34. ตอบขอ 4) 
4

9
 

วิธีทำ สลาก  9  แผน เขียนเลข  1-9  เลขละ  1 ใบ 

        S = {1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8, 9} 

       n(S) = 9 

เหตุการณท่ีสนใจคือ สลากทีเ่ปนเลขคู 

          E = {2, 4, 6, 8} 

       n(E) = 4 

   
 

4

9

N E
P E

N S
    

35. ตอบขอ 1) 
1

5
 

วิธีทำ แซมเปลสเปซของการเลือกตัวเลข  2 ตัวไมซำ้กัน  

จากตัวเลข  1, 2, 3, 4, 5  หาไดดงัน้ี 

 

      
                                                                     

S  = {12, 13, 14, 15, 21, 23 , 24, 25, 31, 32, 34, 

35, 41, 42, 43, 45, 51, 52, 53, 54}   
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#  หนา  10  # 

∴n(S) =  20  

เหตุการณท่ีสนใจคือ เลือกเลข  2 ตัว ที่มีผลบวกเปน  6 

  E = {15, 24, 42, 51} 

  ∴n(E) = 4 

   
 

4 1

20 5

n E
P E

n S
     

36. ตอบขอ 2) 
17

30
 

วิธีทำ    มีสลาก  30 ใบ เขียนเบอร  1 ถึงเบอร 30 

 S =  {1, 2, 3, 4, …, 28, 29, 30} 

 ∴ 𝑛(𝑆) = 30 

เหตุการณท่ีสนใจคือ หยิบสลาก  1 ใบ ไดสลากที ่

หาร  ดวย  2 หรือ  7 ลงตวั 

 E     =  {2, 4, 6, 7, 8, 10, 12, 14, 16, 18, 

            20, 21, 22, 24, 26, 28, 30} 

   17n E   

     
 

17

30

n E
P E

n S
    

37. ตอบขอ 4) 
29

15
 

เพราะ จาก 
4

Sin
5

  เราอาจสราง ABC  

 ไดดังรูป 

                  
จากทฤษฎีบทพีทาโกรัส จะได 

          AB2  = 52 – 42 = 9 

AB   = 3 

ดังนั้น tan A = 
4

3
และ cos A = 

3

5
 

นั่นคือ tan A + cos A = 
4 3 29

3 5 15
   

 

38. ตอบขอ 4) 5 2 หนวย กับ 5 หนวย 

แนวคิด จากรูปจะได sin 45o =  
5

X
 

              1 5

2 X
  

ดังนั้น    5 2x   หนวย 

จากรูป จะได   tan45o     =  
5

y
 

   1    =  
5

y
 

ดังนั้น   y    =  5 หนวย 

 

39. ตอบขอ 3) 5.122   เมตร 

จากโจทยอาจเขยีนภาพประกอบการแกปญหา ไดดังนี้ 

ให AC แทนบันได 

  BC แทนกำแพง 

จากรูป จะได sin 52o = 
6.5

BC
 

จากตาราง sin 52o 0.788  

ดังนั้น  5.122BC   

นั่นคือ กำแพงน้ีสูงประมาณ 5.122 เมตร 

40. ตอบขอ 1) 25  เมตร 

เพราะ ให A แทนจุดที่เดนจันทรยนือยูหางจากเสาไฟใน

ตอนแรก D แทนจุดที่เดนจันทรยนือยูหลังจากเดินเขาหา

เสาไฟฟาแลว 2 นาที และ BC แทนเสาไฟฟา 

 

พิจารณา ABC จะได tan30o = 
75

BC
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#  หนา  11  # 

3

3 75

BC
  

ดังนั้น BC = 25 3 เมตร 

พิจารณา ABC จะได tan60o  = 
BC

BD
 

       3  = 
25 3

BD
 

   ดังนั้น BD = 25 เมตร 

จะได AD = AB – BD = 75 – 25 = 50 เมตร 

ดังนั้น ในเวลา 2 นาที เดนจันทรเดินได 50 เมตร 

นั่นคือ เดนจันทรเดนิไดนาทีละ 25 เมตร 

41. ตอบขอ 3) 40 ตัว 

วิธีทำ  ใหคอกสัตวแหงนี้มีวัว  =  x ตัว 

                 มีควาย = y ตัว 

        นำวัวออกไป  = 15 ตัว 

         ∴ จะเหลือวัว = x – 15 ตัว 

จะมีควายเปน 2 เทาของวัว เขียนเปนสมการไดดังนี้ 

                     y = 2 (x – 15) 

                      y = 2x – 30         .... (1) 

   ถานำควายออกไปอีก   = 45 ตัว 

    ∴ จะเหลือควาย         = y – 45 ตัว 

 วัวที่เหลือจะเปนจำนวน 5 เทาของควาย เขียน 

เปนสมการไดดังน้ี 

  x – 15 = 5 (y – 45) 

  x – 15 = 5y – 225           .… (2) 

แทนคา y = 2x – 30 ลงใน (2) ; x – 15 = 5     

( 2x -30)-225 

  x – 15 = 10x – 150 – 225 

  x – 15 = 10x – 375 

  10x – x = 375 – 15 

         9x = 360 

           x =   

             = 40 

∴ ในคอกสัตวแหงน้ีมีวัวเทากับ 40 ตัว 

42. ตอบขอ 4) 40 ขวด 

วิธีทำ ใหเหลาชนิดที่มีแอลกอฮอล 21%  

มีจำนวน = x ขวด 

เหลาชนิดที่มีแอลกอฮอล 15% มีจำนวน = y ขวด 

นำเหลาทั้งสองชนิดมาผสมกันได = 60 ขวด 

     ∴  x+y = 60                           …..(1) 

  21% ของ x + 15 % ของ y = 19% ของ (x + y) 

  21 15 19

100 100 100
X y x y     

นำ 100 คูณตลอด 21x+15y = 19 ( x + y ) 

        21x + 15y = 19x + 19y 

          2x – 4y = 0         .…..(2) 

(1)×2;     2x + 2y = 120               ..…..(3) 

(3) – (2);                      6y = 120 

           y = 120
 = 20

6
 

แทนคา y = 20 ลงใน (1) ;      x + 20 = 60 

                 x = 60 – 20 = 40 

∴ จะตองใชเหลา 21% จำนวนเทากับ 40 ขวด 

43. ตอบขอ 1) 100  องศา 

 
 

ลาก  OB,  OF,  QF, QC  

1.  ในรูปสี่เหลี่ยม  BDFM; 

       1  + 120 = 180
  

                                                        

(รูปสี่เหลี่ยมที่บรรจุในวงกลมมุมตรงขามรวมกันได  180 ) 

      1  = 180 - 120 60= 
   

 

 2.  2  = 2 1 2 60 = 120 = 
 

   
                               

(มุมที่จุดศูนยกลางโตเปนสองเทาของมมุในสวนโคง) 
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3.  3  = 4  = 90
  

                                                                  

(รัศมยีอมตั้งฉากกับเสนสัมผัส) 

4.  รูปสี่เหลี่ยม ABOF วงกลมลอมรอบได    

3  + 4 = 180
  
 
 


 

 5.  ในรูปสี่เหลี่ยม  ABOF; 

     2  + 5  = 180
  

                                                              

(รูปสี่เหลี่ยมที่บรรจุในวงกลมมุมตรงขามรวมกันได  180 ) 

6.  120 + 5  = 180
 

                                                          

  

(แทน 2


 ดวยมุม 120 ) 

     5  = 180 - 120 = 60
   

     
 7.  ในรูปสี่เหลี่ยม  CNFE; 

     9  + 110 = 180
  

                                                          
(เหตุผลเหมือนขอ  1) 

     9  = 180 - 110 = 70
   

 

 8.  8  = 2 9  = 2 70 = 140
 

   
                                    

(เหตุผลเหมือนขอ 2) 

9.  6  = 7  = 90
  

                                                                 

(เหตุผลเหมือนขอ 3) 

10.  ในรูปสี่เหลี่ยม AFQC วงกลมลอมรอบได   

6  + 7  = 180
  

  
 

  

 11.  ในรปูสี่เหลี่ยม  AFQC; 

8  + 10  = 180
  

                                                             
(เหตุผลเหมือนขอ 5) 

12.  140 + 10  = 180
 

                                                        

(แทน 8


 ดวยมุม 140 ) 

10  = 180 - 140 = 40
   

 

 13.  5  + 10  = 60 + 40 = 100
    

           

 14.  BA C = 100


 
 

44. ตอบขอ 3) 96 7 ลูกบาศกเซนติเมตร 

สามเหลี่ยมมุมฉาก CED  

CD2 = CE2 + DE2  

102 = 62 + DE2 

DE2 = 102-62 = 100-36 = 64 =82 

DE = 8 เซนติเมตร 

ในรูปสามเหลีย่มมมุฉาก DOE  

DE2 = OE2+OD2 

82    =  62 + OD2 

64  = 36+OD2 

OD2 = 64 – 36 = 28 

28 2 2 7OD      7 เซนติเมตร 

ปริมาตรของกรวยพีระมิด = 
1

3
xพ้ืนที่ฐานxสูง 

                              =  1
12 12 2 7

3
     

    = 96 7 ลูกบาศกเซนติเมตร 

45. ตอบขอ 1)  117 49

484
ซ.ม2  

วงกลม O รัศมี = 3.5 เซนตเิมตร 

เสนรอบวง = 22
2 2 3.5 22

7
     เซนตเิมตร 

22a b c    เซนติเมตร 

นำกระดาษรูปวงกลมมาตัดออกเปน 3 สวนไดแก สวน   

A B C และนำแตละสวนพับมวนทำเปนรูปกรวยกลมที่มี

ขนาดรัศมเีปนอัตราสวน 5:4:2 กรวยกลมแตละรูปจะมสูีง

เอียงเทากับรัศมีของกระดาษรูปวงกลม 3.5   

เซนติเมตร 

r1 : r2 : r3 = 5:4:2 = 5r:4r:2r 

จาก a+b+c = 22 เซนติเมตร 

2 r 1 2 r 2 2 r 3 = 22 เซนติเมตร 

2 (r1+r2+r3) = 22  

2 (5r+4r+2r) = 22 
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2 x 11r = 22 

22
2 11 22

7
r     

22 7 7

2 22 11 22
r


  

 
 

จากกรวยรูปเล็ก 3.52 = h2+r3 
2 

        3.52  = h2+(2r)2 

         
2 2

27 7
2

2 22
h

        
   

 

  
2 2

2 7 7 49 49

2 11 4 121
h

         
   

       

          49 121 49 4

484

  
  

     49 121 4 49 117

484 484

 
   

กำลังสองของความสูงตรงของกรวยอันเล็กที่สดุกับ 

49 117

484

 เซนติเมตร 

46. ตอบขอ 4) 
1

5
 

วิธีทำ    จำนวนวิธีที่เลือกนักเรียนชาย  5 คน นักเรียน

หญิง  6 คน เปนหัวหนาและรองหัวหนาหาไดดังนี้ 

 
ได 10 วิธี 

 
ได  9 วิธี 

 

 
   ได  8 วิธี 

 n s 10+9+8+7+6+5+4+3+2+1 = 55 วิธี 

 เหตุการณท่ีสนใจ  (E)  คือเลือกนกัเรียนชายเปน  

หัวหนาหอง ซึ่งเลือกได  5 คน  5  วิธี 

และเลือกรองหัวหนาเปนหญิง ซึ่งเลือกได  6 คน  6 วิธี 

    n E = 5+6 = 11 

                11 1

55 5
P E    

47. ตอบขอ 4) 
1

6
 

วิธีทำ มีลูกแกวสีแดง , สีน้ำเงิน , สีขาวรวมกัน = 5 + 3  

+ 2 = 10 ลูก 

∴  1n S  = 10 ลูก 

เหตุการณท่ีสนใจ  1E  คือ หยิบลูกแกวลูกแรกออก 

จากถุงเปนสีแดง แลวลวงหยิบอีก 1 ลูกเปนสีน้ำเงนิ ให  

R แทนลูกแกวสีแดง 

 1 1 2 3 4 5E = R , R , R , R , R  

∴  1n E = 5  

   
 

1
1

1

n E 5 1
P E  =  =  = 

n S 10 2
 

     ∴ ความนาจะเปนที่จะหยิบลกูแกวลูกแรกเปนสีแดง = 
1

2
 

เมื่อหยิบลูกแกวสีแดงไป 1 ลูกแลวยังเหลือลูกแกวอีก =  

10 – 1 = 9 ลูก 

∴  2n S = 9  

ครั้งท่ี 2 ตองการหยิบใหไดลูกแกวสีน้ำเงิน 

ให B แทนลูกแกวสีนำ้เงนิ 

 ∴ B =  1 2 3B , B , B  

∴  2n E  = 3  

   
 

2
2

2

n E 3 1
P E  =  =  = 

n S 9 3
 

∴ ความนาจะเปนที่หยิบไดลูกแกวสีแดงและน้ำเงิน

ตามลำดับ = 
1 1 1

 = 
2 3 6
  
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48. ตอบขอ 2) 
4

3
 

วิธีทำ  กำหนดให 

  8 4
sin A + 20  = 0.8 =  = 

10 5
  

  
เขียนอัตราสวนของดานที่เกิดขึ้นจาก  

 sin A + 20   ลงในรูปสามเหลี่ยมมมมุฉาก  

แลวหาความยาวของดานที่เหลือใหดานที่เหลือยาว  =  x 

         จากรูป;  
2 2 25 = x + 4                                   

                         
2x = 25 - 16 = 9  

                         
2x = 3 

                        x = 3  

ใหมุมที่เหลือ 

จากรูป;    y + A + 20  + 90 = 180


   

             y  = 180 - A + 20  - 90


                                                 

            = 180 - A - 20 - 90
  

                                   

            = 70 - A


 

จากรูป;     4
cot 70 - A  = 

3
  

49. ตอบขอ 3) 12 

วิธีทำ จากรูป ให O เปนจุดศูนยกลางของวงกลม ลาก    

CO เลยไปตัดเสนรอบวงที่จุด D  

ˆ ˆCBA  = CD A  
( มุมในสวนโคงของวงกลมที่ถูกรองรับดวยสวน  

โคงเดียวกันยอมมีขนาดเทากัน) 

  ˆD A C  = 90° (มุมในครึ่งวงกลมเปนมุมฉาก) 

CO = OA = OD = 10  เซนติเมตร 

∴  DC = 20 เซนติเมตร 

sin ˆCBA  = sin  ˆC D A  = 
3

5
 

sin ˆC D A  = 
3

5
  

     AC 3
 = 

CD 5
 

      
AC 3

 = 
20 5

   

∴ AC =
3

 × 20 = 12
5

 เซนติเมตร 

50. ตอบขอ 1) 2 

วิธีทำ  

         
ให P และ C เปนจดุสังเกต 

  ˆAPB  = 30° 

  ˆBCA  = 45° 

  ˆCAP  = 45° 

  ˆDBP  = 60° 

  ˆA BD  = 60° ดวย 

              PC = CA = 6 ไมล 

ในรูปสามเหลีย่มมมุฉาก ACD ;   sin ˆA C D  = 
AD

A C
 

    sin 45° = 
AD

6
 

    
1 AD

 = 
2 6

 

       
6

AD =  = 3
2

  ไมล 
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 ในรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก ABD ;  

 
A Dˆsin A BD  =  
A B

 

        
3

sin60
AB

o   

    
3 3

 = 
2 AB

 

   ∴ AB = 2  ไมล 

 

 


